
NEURČITÝ INTEGRÁL – SUBSTITUČNÍ METODA

5. prosince 2013, Staženo z: www.matematika-lucerna.cz Soubor vytvořen programem LATEX.
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36)
∫

1

4 + x2
dx =

∣∣∣∣∣∣∣∣
x2 = 4t2

x = 2t

dx = 2 dt

∣∣∣∣∣∣∣∣ =
∫

1

4 + 4t2
· 2 dt =

∫
1

4 · (1 + t2)
· 2 dt =

1

2
·
∫

1

1 + t2
dt =

1

2
· arctg t+ C =

1

2
· arctg

(x
2

)
+ C

substituce zpět:
1

2
· arctg

(x
2

)
+ C

37)
∫

cosx

4 + sin2 x
dx =

∣∣∣∣∣∣∣∣
(sinx)2 = 4t2

sinx = 2t

cos dx = 2 dt

∣∣∣∣∣∣∣∣ =
∫

2 dt

4 + 4t2
=

∫
2 dt

4 · (1 + t2)
=

1

2
·
∫

dt

1 + t2
=

1

2
· arctg t+ C

substituce zpět:
1

2
· arctg

(
sinx

2

)
+ C

38)
∫

e2x√
ex−1

dx =

∫
ex · ex√
ex−1

dx =

∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣

√
ex−1 = t

ex−1 = t2

ex = t2 + 1

ex dx = 2t dt

∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣
=

∫
t2 + 1

t
· 2t dt = 2 ·

∫
(t2 + 1) dt = 2 ·

(
t3

3
+ t

)
+ C

= 2 ·
(
(
√
ex−1)3

3
+
√
ex−1

)
+ C

substituce zpět: 2 ·
(√

ex−1 · (ex−1)
3

+
√
ex−1

)
+ C = 2 ·

√
ex−1 ·

(
ex−1
3

+ 1

)
+ C

39)
∫

lnx

x ·
√
1 + lnx

dx =

∣∣∣∣∣∣∣∣
√
1 + lnx = t

1 + lnx = t2

1

x
dx = 2t dt

∣∣∣∣∣∣∣∣=
∫

t2 − 1

t
· 2t dt = 2 ·

∫
(t2 − 1) dt = 2 ·

(
t3

3
− t

)
+ C

substituce zpět: 2 ·
(
(1 + lnx) ·

√
1 + lnx

3
−
√
1 + lnx

)
+ C = 2 ·

√
1 + lnx ·

(
1 + lnx

3
− 1

)
+ C =

2 ·
√
1 + lnx ·

(
lnx− 2

3

)
+ C
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