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o Integral ze souctu je soucet integrald.

o Integral nasobku funkce je ndsobek integralu.
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Vytkneme konstantu pfed integral.
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Vytkneme konstantu a pfepiseme do mocninné funkce. !
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Vytkneme konstantu a pfepiseme do mocninné funkce. !
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Vytkneme konstantu —1. I
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Pro integrovani je vhodnéjsi soucet, proto zlomek rozdélime na dva. I
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Kazdy scitanec integrujeme zvlast, konstanty vytkneme pfed integral. !
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Nakonec vyraz upravime.
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Jedna se o mocninnou funkci.
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B / (x+6)3 dx
= /(x+6)_3dx
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o /f(ax +b)dx = %F(ax +b), kde F je integral z f.

e V nasem ptipadéje f(x) = x>, F(x) = T _an=1




Upravime.
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_1
/f ax+b)d = F(ax + b), v naSem piipadéa = 2.
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PfepiSeme na mocninnou funkci. !
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_1
/f (ax+b)d = F(ax 4 b), v naSem piipadé a = —1.




Najdéte nasledujici integrély. |

1 1

/(2_17x)sdx:/(2—1~x)_5dx
@-0™ 1

= B (©Robert Maiik a Lenka Pfibylové, 20071
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/e_xdx— +C

_1
/f (ax+0b)d = F(ax 4 b), v naSem piipadé a = —1.
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a | a |
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1
/f ax +b)d - F(ax +b), v nasem ptipadéa = 3.
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[Najdéte /tgxdx.

/tgxdxz/smxdx
cos x

V pfipadé, Ze je v integralu funkce tangens vzdy jej rozepisujeme
pomoci sinus a cosinus.




[Najdéte /tgxdx.

sin x
/ dx
COS X

—sinx
= —/ dx
CcoS X

/tgxdx

e Plati (cos x)’ = — sin x. Citatel se tedy li& od derivace jmenovatele
jenom konstantim nasobkem.

e Vyndsobime a vydélime integral timto nasobkem.
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sin x
/tgxdx :/ dx
CoSs X
—sinx
= —/ dx
CoS X

_ _/ (cosx)/dx
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Formalné pouzijeme vztah (cos x)’ = — sin x, abychom vidéli vzorec

f/(X) X =1n X C
| F = lf @) e
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—sinx
= —/ dx
CoS X

_ _/ (cosx)’ dr
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f/(X) =1n X C
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[Na]dete / Z_5 dx.

4x 2x
Fosd=2f mogd

~— S

V piipadé jednoduché ryze lomené racionalni funkce je vhodné pouZit |

vzorec / J;éj:)) dx = In |f(x)| + c. Funkce f(x) = x*> — 5, proto v

Litateli potfebujeme f'(x) = 2x. Vytkneme pied integral 2.




. 4x
[Na]dete / Z_5 dx.

4x 2x
/x2—5dx_2/x2—5dx

=2In|¥®>—5|+c

B = (©Robert Mafik a Lenka Pfibylova, 2007



1 x+2
[Na]dete/mdx]

/xiﬂdx
X2 +4x+5

= B ©Robert Mafik a Lenka Pribylov, 2007/



1 x+2
[Na]dete/mdx]

/ x 42 / 2x +4
x2+4x+5 — 7 x2+4x—|—5

e Plati (x? + 4x + 5)" = 2x + 4. Citatel se tedy lidi od derivace jme-
novatele jenom konstantim nasobkem.

e Vyndsobime a vydélime integral timto nasobkem.
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PrepiSeme do tvaru / d
f(x)
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1y 1 \
[Na]dete / 2 ox 13 dx.]

1
———d
/x2+2x+3 *

Tentokrat pfedchozi postup nelze pouzit. V citateli je konstanta.

2L A2 T A8y

PouZijeme proto vzorec
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Najdéte | ————— dx.
[ K ee/x2+2x+3dx]

/x2+2x+3 2/ x+1

Jmenovatel ptepiSeme do tvaru (x + néco)? + zbyla konstanta. Tomuto |
triku fikdme dopInéni na ¢tverec:

2

2
2 a a
b= _
xX° +ax + (x+2> 4—|—b
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1
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-
Nyni pouZijeme vzorec /f(ax +b)dx = %F(ax + ) + c pro

1
flx) = 30 tedy

/f(x+1)dx=F(x+1)+c:%arctgx—\—/gl—i-c
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Upravime podle vzorce (a + b)*:

(ex+e—x)2 _ 62x+26xe—x+e—2x _ 62x+2+e—2x
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PouZijeme vzorec
sin(2x) = 2sin x cos x
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/sinxdx = —Cos X

/f(ax 4 b)dx = %P(ax +b) | kde /f(x) dx = F(x).
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Vzorec
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2 2
dx
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